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4 lasi
LECTIA 26
PROBLEME DE SINTEZA
ANTON [0ANA, PLUGARIU ANDREI
1. Demonstrati ca dacad abcd este divizibil cu 37, atunci si dbca este divizibil cu 37.
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In cate moduri se poate scrie 2013 ca suméd de numere consecutive?

Se considerd numerele naturale X,y,z. impartind x la y obtinem catul 4 si restul 3. Impartind y la z catul 5
si restul 4.

a) Demonstrati ca X >100.

b) Determinati X,y,z, stiind cd X+ Y+ 2z =153.

Verificati daca existd numere naturale abc divizibile cu 11, astfel incat a >b > c.
Se considera sirul de numere naturale 142, 2+4, 4+5, 5+7, 748, ...,

a) Verificati daca 2020 se afla in sir.

b) Determinati termenul de pe pozitia 100 din sirul dat.

Determinati numerele naturale ab cu proprietatea ca aa- (b -b— a) =2013.

Bananele dintr-o cutie sunt puse in pungi pentru a fi comercializate. Daca se pun cite 8 banane intr-o
pungd, raman 5 banane, daca se pun cate 10 banane intr-o pungd, ramén 3 banane, iar daca se pun cate
18 banane intr-o pungd, raman 15 banane. Determinati numarul maxim de banane din cutie, stiind ca
acesta nu depaseste 2020.

Demonstrati ca exista o infinitate de perechi de numere naturale (X, y) astfel incat 3x—2y+1=0.

Se considera sirul de numere naturale 1, 1, 3,4, 6, 9, 10, 16, 15, 25, ...

a) Completati sirul cu inca 3 termeni.

b) Verificati daca 2016 se afla in sir(in caz afirmativ precizati pozitia).

Daca ordondm crescdtor sirul numerelor naturale de 2020 de cifre cu suma cifrelor 2020, determinati al
25-lea termen.

Determinati numerele naturale de trei cifre abcCcare inmultite cu 4 dau un numir de trei cifre
consecutive.

Se considera sirul de numere naturale 0, 1, 4, 13, 32, 65, 116, 189, ... . Scrieti urmatorii trei termeni din
Sir.

Daca 8,,8,,8,, ..., 8y sunt numere naturale, iar b,,0,,b,,...,0,,,, reprezinta aceleasi numere naturale,

dar scrise in alta ordine, demonstrati ca P = (ao +b, )(a1 + bl) (a2 +b, ) ...(a2020 +0,0,0 ) este numar par.

Un numar natural A 1l numim super-3 daca suma cifrelor sale este de trei ori mai mare decat suma
cifrelor lui A+1. Determinati toate numerele super-3 cu cel mult 4 cifre.

Determinati toate numerele naturale nenule care impartite la 9 dau catul q si restul r, iar impartite la 17
dau catul r si restul q.

Determinati toate valorile naturale ale luin n pentru care N-N—nN+2 se Tmparte doar la doud numere.

Se considerad zece numere naturale nenule, distincte, mai mici decat 89. Demonstrati ca se pot alege trei
dintre acestea a,b,c, astfel incat a<b<csi a+b>c.

Daca numerele X, y sunt naturale si 4X+ 7Yy = 2013, demonstrati ca 287 < X+ Yy < 504.

Scrieti numarul 2021-n ca suma de 2021 numere naturale consecutive, unde N >1010.

Fie sirul de numere naturale 3, 8, 13, 18, 23, ..., 98, 103. Daca S este suma tuturor numerelor din sir care
nu sunt divizibile cu 3, demonstrati ca S este divizibila cu 3.




